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1. a) [b] Jedunucarn Kanropos ckyn u Kantoposy cunrynapuy QyHKIujy.

6) [10] HaBectu mpumep Mepe y Kojoj je KaHTOPOB Kyl Mep/bHB, Kao u IpuMep Mepe y kKojoj Kantopos
cKym Huje MepsbuB. OGjacHUTH.

B) [10] [Ta sin je kapakrepucrunana Gynknuja Kanroposor ckyna Jleber mepspusa? la i je Kanroposa
cunryapHa dyukimja Jleber meppuba? O0jacHUTH.

2. Heka je (X, 9, 1) upocrop ca mepom u f : X — Rso npocra mepsbuBa dyHKIHTja.

a) [5] Hokazaru na je byukmmja A : MM — Ry nedunucana ca
AMA) = / xadu
X

Mepa Ha o-ajarebpu .
6) [5] Ha su mcro Baxku 3a nmpousBosbiy MepsbuBy dyukiujy f: X — Rs?

B) [5] Ja u ucTo Bayku 3a MPOU3BOJbHY MepsblBy byukujy [ : X — R?

3. [15] Uspauynaru
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4. a) [10] ®opmynucatu u nokaszaru JleBujes cras.

1
6) [10] Passuru y pen [logzsinkz dx, k € N.
0

5. Heka je (X, 9, ;1) upocrop ca MepoM.

a) [5] Hedburucaru npocrop LP(X, p), 1 < p < oo.

6) [10] Jdedurucarn KOHBEPreHINjy IO MEPHU U JaTH PUMEp HU3a (DYHKIMja KOjH KOHBEPIUpa M0 MepH,
Kao ¥ nmpuMep Huza PYHKIMja KOjH He KOHBEPIUpa 10 MEpH.

B) [10] Vcnuratu Be3y usmel)y komBeprenmuje mo Mepu u kousepreumuje y LP wHopmu, 1 < p < oo.

Hamomena: V yriacrum 3arpajamMa je HaBeJIeHO KOJMKO CBAaKH Je0 33/laTKa HOCH IIOeHa. Bpeme 3a mspajy
3agaTtaxa je 180 munyTA.



Pewerva:

1. a) Ilorrasme 1.4. u 1.5

6) Kanropos ckyt je Bopen (na u Jleber) mepspus, 3ato mro je 3arBoper. Ca apyre crpane, Kantopos
ckyn uuje MM-mepsbun, npu demy je M = {0, X = [0,1]}, 3aro mrro KanTopos ckym He mpumaia
o-anrebpu .

B) Kapakrepucrnuna dyukmuja Kanroposor ckyna je Jleber mepspuBa, 3aro mro je Kantopos ckym
Jleber mepsbuB. Kantoposa cunrysapraa dyHknuja je Jleber Mep/buBa 3aTo IMITO je HEIPEKHHA.
2. a) Jlema 3.13.
6) Ha. Iocaemnua 3.19.
B) He. Ako Baxu f(x) <0, 3a cBe € X, ouga je [ fyxadu <0, 3a cBe A C X, a Mepa MOpa y3uMaTu
X
caMoO HeHeraTHBHE BPEIHOCTH.
3. Tlpumernmo majupe ja ce cMeHOM # = { penraBamMo U3pas3a KOju Ce CTaJHO MOjaB/byje, W IPUTOM J00HjaMO
Jla je TpaykeHu mU3pa3 jeTHaK
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na y3esim y o63up ga je |sint| < [¢| u |log(1l +¢)| < |t| 3a cBe t > 0 u HapaBaHO 1a je €' < e 3a cBe
t €10,1], To je
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3a cee t € (0,1] (3a ckopo cse ¢ ma cermenty). Kako je 2 € (0,1), 1o je g(t) = \Z? WHTerpabHIHA

nomuHanTa. Camum tuMm, o TIK, uMmec n uHTErpas MOy 3aMEHUTH MECTa, Ia KaKo je v ©MeHuoIy Behu
crened n y jennakoctu (1), To moguaTerpanna Gynknuja rexu 0 Kajg n TeKH +00, 1A je TPasKeHU JIIMeC
jennax 0.

4. a) Cras 3.25.
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Cpauynajmo cana [ logz -2~ dx, mapasro, napnoujanaom narerpamujom (u = logz, dv = 2"~ dx).
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N3 cBera masegenor, moryhe je no JleBujeBoMm cTraBy 3aMEHUTH PEJOC/E/] CYMU U MHTEIPAJIY Ta JI0-
obujamo 1a je
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IHornasme 4.5. u 4.6.

Jedunuruja 4.16.

Heka je X = [0,00), mepa Jleberosa u neka je fn(x) = Xjo(%). 3a cBako x € X Baxu lim f,(z) =
n—oo

X[0,00) () = 1. Jakme, nu3 f, KOHBeprupa Taduka mo Tauka Ka dynknujn f(zr) = 1. IIposepumo
. . 1 . o
kouseprenujy 1o mepu. Hexa je € = 5. Taga je {x € X | |fu(z) — f(x)| > €} = [n,00), nakie mepa
OBOT' CKyTIa je DECKOHAYHO Ma AaTh (DYHKIMOHAJIHU HU3 HE KOHBEPIUPA IO MEPH.
_ _ n, 0<z<?i ,
Heka je X = [0, 1], mepa JleGerosa u ueka je f,(z) = 0 o n 0 OBaj dyHKIMOHATHY
x> x=
) =
Hu3 KoHBeprupa 1o mepu ka dyukmuju f(x) = 0. Heka je € > 0 npoussosbHo. Ilpumernmo na je
{z € X ||fulz) — f(z)| = €} C (0,2), naxne mepa oBor ckyna je Marba Hm jesHaka L, ma je ammec
Mepa OBHUX CKYIOBa jeHaK Hyu. /lakie, BaxKu KOHBepPreHIHja MO MEPH.

W3 LP xoHBeprenmuje ciaean KOHBepreHmuja mo Mepu. ¥ cay4dajy 1 < p < oo morsenatu Cras 4.23.
[Tokaxkumo caydaj p = oo (wam nornegaru daja 8.5.mad). Heka je e > 0 npoussosbro. Ilomro je
lim, oo |[fn — flleo = 0 TO 3HAUM ma mocToju ny € N Tako 1ga 3a cBe n > ng Baxku ||f, — f|le < €.
Jakie, 3a cBe n > ng Baxu sup ess,cy |fn(2) — f(2)| < €. Ilo gedununuju ecennujantor cympemyma,
TO 3HaUM Ja je 3a cBe n > ng ckyn A, = {x € X | |fu.(x) — f(x)| > €} mepe nyna. Takne, pu(A,) =0
3a cBe n > ng na je u lim, o pu(A4,) = 0.

Ca apyre crpane, 13 KOHBEPIreHIIH]je 10 MePHr HE MOpa 13 cJIeu LP kouBeprennuja, 3a ce 1 < p < o0.

ne, 0<z<i
n

[Tpumep je dyurnuonanuu uus f,(xr) = 0’ rae je X = [0,1] u mepa Jleberosa u

0, x> %, T =
1 < p < oo mpoussosbHO. OBaj DYHKIHOHATHHA HU3 KOHBeprupa mo Mepu ka dynkuuju f(x) = 0.

[TokazkuMo j1a He BayKu KOHBepreuiuja y zopmu ||-||,. IIpumernmo upso na saxku f, € LP(X, u), 3a10
1

wro je [ |fnlPdm = fndm =1 < co. Mehyrnm, lim [|f, — f|Pdm = [|falPdm =1 # 0. Cmano,
X 0 " x X

1
fn € L®(X, 1), anu supess|f, — f| = nr, mro Texku Ka 6eCKOHAYHO, A HEMAMO HU KOHBEDPTEHIH]Y
y HOPMA || * ||so-



