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1. [5] Definisati slede�e pojmove (1.1-1.3)

a) Injekcija ili '1-1' preslikava�e.

b) Vektorski prostor i vektorski potprostor.

v) Linearna nezavisnost skupa vektora B = {v1, v2, . . . , vn} nad po	em R.
g) Navesti Grasmanovu formulu.

d) Ako je jezgro linearnog operatora L : V → V trivijalno, tada je L injekcija. Dokazati.

2. [5] Neka je U = L(e1, e2, e3), gde je:

e1 = (1, 1, 1, 1)
e2 = (−1, 2, 0, 5)
e3 = (4, 1, 3, −2)

i neka je W skup rexe�a sustema linearnih jednaqina

x + 3y + z + 5t = 0
x + 2y + 3t = 0
2x + 5y + z + 8t = 0
3x + 5y − z + 7t = 0.

Odrediti neku bazu i dimeniziju prostora U,W,U +W i U ∩W .

3. [5] Neka je A =

[
1 1
2 3

]
i neka je U skup svih matrica X za koje va�i AX = XAT

a) Dokazati da je U jedan vektorski potprostor prostora M2(R).
b) Odrediti bar jednu bazu i dimenziju prostora U .

v) Neka je W =

{[
0 p
0 q

]
| p, q ∈ R

}
. Ispitati da li je M2(R) = U ⊕W .

4. [5] Neka je dato preslikava�e L : R3 → R3 definisano sa

L(x, y, z) = (x+ 2y + 8z, x+ 3y + 7z, 2x+ 4y + 15z).

a) Dokazati da je preslikava�e L linearni operator vektorskog prostora R3.

b) Odrediti rang, defekt i neke baze jezgra i slike operatora L.

v) Ispitati da li je operator L invertibilan i ako jeste, odrediti matricu operatora L−1 u odnosu na kanonsku
bazu e prostora R3.

5. [5] Neka je data matrica A =


1 1 1 2
3 −3 4 3
0 α+ 1 2 α− 5
1 −42 0 α2 + 4

.
a) Izraqunati detA.

b) Odrediti rang matrice A u zavisnosti od realnog parametra α.

v) Za koje α matrica A ima inverz?

6. [5] Neka su vektori u, v i w linearno nezavisni vektori vektorskog prostora V . Ispitati da li su u+2v+3w, 2u+
3v + 8w, u+ 2v + 4w linearno nezavisni.

Vreme za rad je 180 minuta.
SRE�NO!


