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1. Rexiti diferencijalnu jednaqinu x2y′′ − xy′ + 4y = cos(lnx) + x sin(lnx).

2. Neka su a, b, c ∈ R. Rexiti diferencijalnu jednaqinu (x+a)3y′′′+3(1−b)(x+a)2y′′+(3b2−3b+1)(x+a)y′−b3y = c.

3. Neka su p, q ∈ C(a, b). Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine y′′+p(x)y′+q(x)y = 0 ako je poznato
partikularno rexeǌe ϕ1(x), gde je ϕ1(x) 6= 0, za svako x ∈ (a, b).

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu xy′′ + 2y′ + xy = 1, ako je ϕ1(x) = sin x
x jedno partikularno rexeǌe

odgovaraju�e homogene diferencijalne jednaqine.

5. Rexiti diferencijalnu jednaqinu sin 2x · y′′ − 2 cosx(3 cosx+ 2)y′ − 4 sinx(1 + cosx)y = 0.

6. Neka su funkcije a0, a1, a2 ∈ C(a, b) i a2(x) 6= 0 za svako x ∈ (a, b). Dokazati da se smenom

u(x) = e
∫
f(x)y(x) dx ,

gde je y = y(x) nova nepoznata funkcija, a f ∈ C1(a, b) i f(x) 6= 0 za svako x ∈ (a, b), proizvoǉna homogena
linearna diferencijalna jednaqina drugog reda

a0(x)u
′′ + a1(x)u

′ + a2(x)u = 0

svodi na Rikatijevu diferencijalnu jednaqinu.
—————————————————————————————————————————————————

1. Neka su m, a, b ∈ R. Ispitati oscilatornost proizvoǉnog rexeǌa diferencijalne jednaqine y′′ +m2y = 0.
Koliko nula ima proizvoǉno rexeǌe na intervalu [a, b]?

2. Neka je q ∈ C(a, b). Dokazati da svako netrivijalno rexeǌe diferencijalne jednaqine y′′ + q(x)y = 0 na
proizvoǉnom segmentu [α, β] ⊂ (a, b) mo�e imati samo konaqno mnogo nula.

3. Neka su p, q ∈ C(a, b). Da li linearno nezavisna rexeǌa diferencijalne jednaqine y′′ + p(x)y′ + q(x)y = 0
mogu imati zajedniqkih nula?

4. Neka je q ∈ C(a, b) i q(x) 6 0 za svako (a, b). Dokazati da svako netrivijalno rexeǌe diferencijalne
jednaqine y′′ + q(x)y = 0 ima najvixe jednu nulu na intervalu (a, b).

5. Neka su p, q ∈ R. Pod kojim uslovom su neoscilatorna sva netrivijalna rexeǌa diferencijalne jednaqine
y′′ + py′ + qy = 0?

6. Neka je a 6= 0. Ispitati oscilatornost rexeǌa diferencijalne jednaqine y′′ +
a2

x2
y = 0.

7. Neka je q ∈ C(a,+∞), q(x) > 0 za svako x ∈ (a,+∞) i inf
x∈(a,+∞)

q(x) = m > 0. Dokazati da svako netrivijalno

rexeǌe diferencijalne jednaqine y′′ + q(x)y = 0 ima beskonaqno mnogo nula na intervalu (a,+∞).

8. Ispitati oscilatornost rexeǌa diferencijalne jednaqine x3y′′ + xy′ + (x3 − 1
4 )y = 0 na intervalu (0,+∞).

9*. Neka je q(x) neprekidna, neopadaju�a i pozitivna funkcija na intervalu (a,+∞). Neka je data diferen-
cijalna jednaqina y′′ + q(x)y = 0.
a) Ispitati oscilatornost proizvoǉnog netrivijalnog rexeǌa posmatrane jednaqine na intervalu (a,+∞).
b) Dokazati da za svake dve susedne nule xn i xn+1, gde je xn < xn+1, proizvoǉnog netrivijalnog rexeǌa
posmatrane jednaqine, va�i
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