TMMU- ucnur (P cmep)
13. 9. 2019.

1. a) JlebGer-Cruarjecosa mepa. 6) Ja sm je ycioB HenpekmgaaOoCTH ¢ JieBa (DyHKIUjE
y nebunnimjn JI-C mepe neonxonan? B) Omucarn JlebGer-CrmirrjecoBy mepy 3a byHKImjy
fz)=0,2<0mu f(x) =1,z >0.

2. Wcnuratu MepsbuBOCT (DYHKIIHjE KOja je 3aaaTa Kao 30up:
a) mBe mepsbuse (ynknmje, 06) jegHe Mep/pbuBe U jegne Hemepsbuse (DyHKIMjE, B) JBE He-
MepJbuBe PyHKIHjE.

3. Uspauynaru a) lim, o fol nﬁe—”zxzdx, 6) limy, o0 fol n2re—"2 do.

B) Moxe sin ce npumenntu TIK?

4. Heka je (X,9M, 1) mpocTop ca MepoMm.
a) Jedwunnnuja LP(X, u) npocropa. 6) JlokasaTu ga je CKyn mpOCTHX MHTErPAOMJIHHX
dyuknuja ceyma rycr y LP(X, ).

5. Hexa f € L2(X,pu) N LY X, p). Ha mm f € L3(X,u) w f € LY (X, pn)?

6. la nu mocroje e (hyHKIMjE KOje Cy jeJIHAKE CKOPO CBYJA, & PA3JIMKY]y Ce Ha Helpe-
6pojuBOM CKyILy?

1. 6) Jecre. JleGer-CrumatjecoBa mepa je medunucana ca A¢([z,y)) = f(y) — f(x)...
Tpeba nokazaru lim,,_ f(x) = f(b). Hokas y cayuajy f(b) < oo : Kopucrumo Xajueon
upunnuin. Heka je x,, n € N, npouzsossan pacryhu au3 rakas ja limy, . T, = & 1 Takas
gaje f(r1) < oo. Tpeba mokazatu lim,, o f(z,,) = f(b). Kopuctuhemo menpexugHoctT mepe
Af onozno. Jebunumemo ckynose E, = [x1,2,), n > 1. llomro je E, C E,41, 33 cBaKo
n, caenn A p(Up  Ey) = limy, oo Af(Ey). Hame, UYL By, = [21,b) ciemn f(b) — f(x1) =
limy, 00 f(zn) — f(x1). B) Jupaxosa Mepa, 1j A\f(E) = 1, ako 0 € E n Af(E) = 0, axo
0¢ E.

2. a) Jla. 6) He. Heka je f memepsbusa u g mepsbusa. Ilnc f 4 g je mepspusa. [Tomro je
pasnmka jase mepsbuBe (byHKImje MepsbuBa, caean (f + g) — g = f je mepspuBa. B) Moxe
u He Mopa. Ha mpumep, ako je f 6miio koja HemepspbuBa (byHKIHja OHAA je u —f Takohe
HeMepPJbuBA, a BUX0B 36up f+(—f) = 0 je koncranrra dynkimja, nakme mepspusa. C apyre
cTpaHe, ako je f HemepspbuBa, OHIA je u 2f HemepsbuBa, 14 je U wuxoB 30up f + 2f = 3f
rakolje Hemepsbusa. (2f je memepspusa: nunc. 2f je mepspusa. KosmvaHuk jBe Mep/bube
2f _
=

dyuknyje je mepspusa. Koncranraa dyHnkiumja je Mmepspusa, cieim f je mepmusa).

3. a) ny/ze T = %nme_”w. Iocmarpanmo dyskmmjy h(t) = te=t*, t € [0, 00]. HomrTo
je h >0, h(0) = 0 u lim;_,o0 A(t) = 0 caepu ja je h orpanuuena dyskuuja. (Makcumym ce
nocruxe y Tauku b/ (t) = 0, nakne t = % Cnemu h(t) < 1.) Cnemm

In/Be | = ny/me " <

NZ
TTomrro je fol ﬁdw < 00 oHJa je dyukmja g(x) = ﬁ WHTErpabwJTHA JIOMUHAHTA 14, MOKE
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2.2 : 1
6) Jupexkrnum pauynom uperpaJja (mup cmena t = nx®) pobujamo pesynrar s. Ha cmo
3aMeHUJIH MECTa JUMeCy W uHTerpajy pesyarat ou 6wo 0. dakme ne moxe T/IK.



5. f € L3(X,pn). Heka je A= {z € X||f(z)| <1} u B={z € X| |f(z)| > 1}. Tanma

Joustan= [ iPaus [ 1Pau< [P [ i< o

f moxe u me mopa mpunagatu L'(X, ). Ha mpumep f(z) = % € LP(1,00), 3a p > 1,

f & L'(1,00) mg(z) = 5 € LP(1,00), p > L.
6. Ja. fi(z) = xx u fa(x) = 0 vae je K Kanropos ckyi.



