INTERPOLACIJA

* Pretpostavimo da je neka funckija data tabli¢no:

X X, X, X, ... X, Cvorovi interpolacije

y=f(X) v, ¥, ¥, ... Y,vrednosti funckije u c¢vorovima

* INTERPOLACIJA je postupak nalazenja neke druge funkcije koja je bliska prvoj (u nekom smislu),
odnosno nalazenje funkcije koja dobro aproksimira i koja je laka za racun.

Na primer, traZzimo polinom n-tog stepena ako nam je data funkcija sa n+1 ¢vorova.

Dakle, trazimo polinom stepena n takav da vazi: p (x,) =y,,i =0,1,...,n
i nazivamo ga INTERPOLANTOM.

* Polinom i data funcija se poklapaju u ¢vorovima interpolacije dok u ostalim ¢vorovima to ne mora da
bude slucaj.

A

f(x)
P, (X)




Ako je rastojanje izmedu ¢vorova jednako, ¢vorove nazivamo EKVIDISTANTNIM.
Ekvidistantni Cvorovi Cine ekvidistantnu mrezu.
Rastojanje izmedu dva ¢vora naziva se KORAK INTERPOLACIJE i obelezavamo ga sa h,

h=d(x,X.,)

Hocemo da pokazemo da postoji polinom p(x) takav daje f(x.) =Yy,, p,.(X,) =Y,

Polinomi mogu biti sledeceg oblika: p_(x,) = Z v | (X), L (X)) =0, = L '! =K
k=0 0 ,izk
Mora davazi: p,(x;) =y, p,(x)) =2 V(X)) =2 Y =y, i=0,.,n

Da li postoje polinomi I, ? 1, (X) = c(X = Xg)(X = X, ).ere(X = X, )(X = X1 )een (X = X))

l, nazivamo BAZNIM POLINOMIMA

W(X) = (X — X, )(X = X;)...(X = %)

Neka je
w'(X, ) = (X, — %) (X = X )X = X q) e (X — X))
Tada je
() = w(x)
(X - Xk)W'(Xk)

Polinom odreden na ovaj nacin nazivamo LAGRANZOV POLINOM:

L) =X _")‘(’in;\jv(f:l(xi)f(xi) Wy, () = [T = %)




« GRESKA LAGRANZOVOG INTERPOLACIONOG POLINOMA:

(n+1)
R,(x) = 1) = P, () = (e wi(x)

M
_ 'n+l ‘ ( )‘
+1)!
M, ., = max f(””)(x)
ZADATAK 1: KoAstF(ibati polinom drugog stepena za funkciju /x ako su &vorovi interpolacije

X, =100,%x, =121,x, =144
|zraCunati p(115) i oceniti gresku.

Resenje:
Tabliéno zadata funkcija  f(x) = v/x
X, | 100 | 121 | 144 Trazimo polinom: P, (X)

y, |10 |11 |12

Trazimo gresku: R, (X)
Formiramo interpolacioni polinom:

(x) = (x —121)(x —144) 10 + (x —100)(x —144) 114 (x —100)(x —121)
P ~ (100-121)(100 - 144) (121-100)(121-144) (144 -100)(144 —121)
p,(x) = 4.14568 + 0.06752x — 0.00009x>

p,(115) =10.72023
J115 =10.72381



*Ostalo je da ocenimo gresku:

00t 3
M,(x) = max f1"'(x)| = ﬁ = 210‘5 uz.imamo da jeIXf100 zat"o Sto je
3.izvod opadajucéa funkcija.
Greska polinoma je:
R,(115)| < 3/ 83’|10_5 (115-100)(115-121)(115-144) =1.63-107

R,(115)<1.63-10°

Greska je velika. Koeficijente polinoma je trebalo raunati na 8 decimala:

L,(115) = —-0.00009411x> + 0.06842171x + 4.0993788
L,(115) =10.723270

SKALIRANJE: Koristimo skaliranje kako bi smanijili greSku. Uvodimo smenu
x=at+b.

Dobi¢emo polinom p,(t) = P, (X) smena:x=50t+100

Nova tablica:
X. 100 121 144
ti 0 0.42 0.88
Yi 10 11 12




*Formiramo polinom na isti nacin kao malo pre, samo $to je ovaj polinom u funkciji od t.

0, (t) = (t-0.42)(t - 0.88) 10 + (t -0)(t -0.88) 114+ (t - 0)(t —0.44)
(0.42-0)(0.88-0) (0.42-0)(0.42 -0.88) (0.88-0)(0.88-0.42)

p,(t) =10.0000 + 2.47977t — 0.23527t*

» Dobili smo taéniji rezultat od prethodnog. P,(115) = p,(0.30) =10.72276
* Bolje resenje dobijamo ako radimo sa viSe decimala.

*Da li bi nam veci broj ¢vorova omogucio bolji rezultat?
Posmatramo interval [a, b] = [-5, 5] sa ekvidistantnim ¢vorovima

1 xk:—5+%k,k:0,1,...,n

2

i funkciju f(x) = .
+ X

A

max | f(x) — p,(X) |- +o,Nn > o

U ovom slu€aju, greCka se povecCava sa brojem
cvorova (vecu taénost imamo ako je broj ¢vorova
/ maniji).

\

I o




TRIK: Ako nas zanima vrednost polinoma samo u jednoj taCkia ne interesuje nas kako taj polinom
izgleda, formiramo tabelu:

X=X, Xo—=X; X,—=X, ... X,—X,|D, proizvod elemenata 1. vrste

X, =Xy X=X, X=X, ... X —X|D

X, =X, Xy =X, X=X, ..o X, =X/ |D,

X =X, X =X, X —X, .. X-X_ |D proizvod elemenata n. vrste
D = (X — X,)w '(X) Wa proizvod elemenata glavne dijagonale
p,(x) = W(x)Y 2

i=1 Di
X 100 | 121 | 144 15 -21 -44| D, =13860
44 23 -29/D, =-29484
w, = 2610
0,(115)=2610. (-0 1 12, 447576

1 3860 2898 29848



ZADATAK 2: Nekaje M, = max | f "'(x) |
[a,b]

/85
Dokazati da se funkcija f na segmentu [a, b] moze interpolirati sa korakom h, gde je h < M_
tako da greska linearne interpolacije R, nije ve¢a od & 2

ResSenje:
Uzecemo da je __X e [x;, )$i+1] i posmatramo samo ta dva ¢vora (pravimo polinom na osnovu dva
c¢vora interpolacije). Transliracemo interval tako da x. — X,

M, = max | f"(x)]|

[a,b
M
R132_7|(X_X0)(X_X1)| | | i
_ - X, X X,
Neka je, npr: h
x=x0+§, X, —X =h

M, h h M, n?
TR R R R R LTIy

M. h2 Sz h nazivamo KORAK LINEARNE
R, (x) < ;l <¢€ (h < M—) INTERPOLACIJE

- 2

ZADATAK 3: Nekaje Ms; = max | f"'(x) |

/165
Dokazati da se na funkcija f na segmentu [a, b] moZe tabelirati sa korakom h, gde je h < 3
tako da greska kvadraturne interpolacije nije veéaod & M,



ResSenje:
Uzecéemo da je x € [x,, X,] i posmatramo sva tri Cvora (pravimo polinom na osnovu tri cvora
interpolacije). Pretpostavicemo (bez umanjenja opstosti) da se x nalazi izmedu drugog i treceg ¢vora.

h
x=x1+5, Xo =% —h, X,=x%x +h

Obzirom da su ham paznata tri ¢vora, formiramo polinom drugog stepena (pa je i greSka 2. stepena)

M; =max | f"(x)]

< 2—? | (X = X )(X = % )(X = X,) |

R00 = 32106+ 5 06 =G +5 =)0 + 5= 06 + ) - 52 2

3
h <, 16¢

RO) <M . (h )

Ovako zadato h nazivamo KORAKOM KVADRATNE INTERPOLACIJE.



ZADATAK 4: Funkcija je zadata tablicno.
Naci Lagranzov polinom koji interpolira datu funkciju i priblizno izraCunati a) f(0) b) f(1.16).

a)

X, |-3 -1 1 2
Vi -2.28 | -1.68 | 3.68 | 4.82
b) X. 1.1275 1.1503 1.1735 1.1972
Vi 0.11971 | 0.13957 | 0.15931 | 0.17902
ReSenje a)
_ (x+D(x-1(x-2) (X+3)(x-1(x-2)
I Y Y B S I G Y Y Y L it
N (x+3)(x+1)(x-2) 3.68 + (x+3)(x+1)(x-1) 480
1+3)1+1)1-2) 2+3)(2+1)(2-1)

py(x) = —0.2217x% - 0.0700x> + 2.9017x + 1.0700
p,(0) = 1.0700

b) za domaci



NJUTNOV INTERPOLACIONI POLINOM SA PODELJENIM

RAZLIKAMA
*Posmatramo tabli¢no zadatu funkciju: Xo | X, | X, | X5 | X, X
(Evorovi ne moraju biti ekvidistantni) Yo |V, Y, |Ys | Y. |y
 Podeljene razlike definiSemo na sledeci nacin:
reda 0 f[x,1=1(x,)
a1 - (el ID] 10010
reda 2 f[X0, X, X, ] = P %1 = X, %]

X, = X

_ f[XllXZI"'IXn] _f[XOlel"'IXn_l]

reda n  f[X,, X, ..., X,]
Xn_XO

* Nad skupom od (n+1) interpolacionih ¢vorova moze se konstruisati interpolacioni polinom
sa podeljenim razlikama koji je najviSe stepena n !l



Tablica podeljenih razlika:

x, y,=f[0]  f[1] f2] fn]
XO y0

fx,, %]
X, Y, f[Xq, Xy X, ]

fx,, %X,]
X, Y, fX,, X5, X5]

f[x,, X;] e F[Xg, Xypeeer X ]
X3 y3

" f[xn—2’ Xn—l’ Xn]
FIX, 0 %,]

Xn yn

NJUTNOV INTERPOLACIONI POLINOM SA PODELJENIM RAZLIKAMA je oblika:

P, (X) = F(Xy) + F[Xo, X, J(X = X,) + oo + T[Xg, 00, X J(X = %) (X = X, ;)

Greska:
R.(X) =f[X, Xy,..., X, W, (X)
M
R < —l |w(x
" (n+1)!I O

11



ZADATAK 5: IzraCunati f(1.16) za tablicno zadatu funkciju.
X 1.1275 1.1503 1.1735 1.1972

Y. 0.11971 | 0.13957 | 0.15931 | 0.17902

Formiramo tablicu podeljenih razlika:

X, y, f[1] f[2] (3]
1.1257 0.11971
0.871053
1.1503 0.13957 -0.438935
0.850862 0.418978
1.1735 0.15931 -0.409732
0.831646

1.1972 0.17902

Interpolacioni polinom je oblika:

P;(X) = T(X,) + Xy, X, J(X = X,) + F[Xg, X, X, ] (X = X, ) (X = %X,) +
+ T[Xy, Xqr X5, X3 ](X = X ) (X = X ) (X = X,)
Odnosno:
p,(x) =0.1197 + 0.8711(x —1.1257) - 0.4389(x - 1.1257)(x —1.1503) +

+0.4190(x —1.1257)(x - 1.1503)(x — 1.1735)
p,(1.16) = 0.14788



NJUTNOV INTERPOLACIONI POLINOM SA KONACNIM
RAZLIKAMA

» Koristi se iskljuc€ivo na ekvidistantnim mrezama !!!
*DEFINICIJA: Konacna (centralna) razlikaje Ay(x) = y(x + h) — y(x)

Ay(x)  linearni operator poy
A**'y(x) linearni operator po y (kao kompozicija linearnih operatora) A**'y(x) = A(A*y(x))
* Formiramo tablicu konac¢nih razika

Xy, Ay, Ay, Ny Aty mora da vazi:
Xo Yo X; =X, +ih, y; =y(X)
Ayo pn(xi):yil i:OI"'In
Xl y1 Azyo
Ay, Ay,
XY Azyl A4yo """
Ay, Ay,
X; Ys Ay, ... Ay,
Ay,
Xy Ya

Koristimo modifikovani Lagranzov polinom:

A%y,
21h?

pn(x):yo+A—(x—x0)+ (X =X )(X = X))+ ... + (X =%p)eee(X =X )

13



Uvodenjem odredenih smena dobijamo Njutnove interpolacione polinome i to:

Smenom q = X~ X0 dobijamo | NJUTNOV INTERPOLACIONI POLINOM
h

— -1)- n-1 N
Smenom ( = _h ™ dobijamo Il NJUTNOV INTERPOLACIONI POLINOM
+1 +1)---(g+(n-1)) .,
0."(x) =y, +qAy, | + 0|(q2I Jary 4. @*1) rfth (N=1) \ny,

| Njutnov interpolacioni polinom se koristi za X € [X,,X,] kaoiza x < X,

Il Njutnov interpolacioni polinom se koristi zax € [X, ;, X,] kao i za ekstrapolaciju X > X_

- f(n+1)(§) (n+1) n+l A n+1
Greska: R (X) = ——=W__.(x), (&) =h""A""f
(n+1)!
n+1

| Njutnov int.polinom: R.(X) ~ ﬁ lg(q-1)...(q-n) |

n+1
[l Njutnov int.polinom: R (x) ~ (A i/)' | g(g +1)...(q + n) |

Ove ocene gresSke ne vaze za ekstrapolaciju pa je nju potrebno izbegavati !!

14



ZADATAK 6: Funkcija je zadata tablicno. Odrediti y(18), y(53), y(12).

X Y deltaY | delta2Y | delta3Y | deltadY

15 | 0.2588
0.0832

20 | 0.342 -0.0026
0.0806 -0.0006

25 | 0.4226 -0.0032 0
0.0774 -0.0006

30 0.5 -0.0038 0
0.0736 -0.0006

35| 0.5736 -0.0044 0.0001
0.0692 -0.0005

40 | 0.6428 -0.0049 0
0.0643 -0.0005

45 | 0.7071 -0.0054 0.0002
0.0589 -0.0003

50 | 0.766 -0.0057
0.0532

55 | 0.8192

ReSenje:
Formiramo tablicu konacnih razlika.

u poslednje kolone mozemo da zapisujemo
samo znacajne cifre (kako bi izbegli pisanje
nula.

Koliko je kolona potrebno ra¢unati?
Zaustavljamo se kada je
Any| < 2"

Formiraéemo posebne polinome za svaku
tacku.

15



X =18 (x se nalaziizmedu prva dva ¢vora nase tablice => koristimo | Njutnov int.polinom)
a(g-1)

~1)(q-2
P (x) =¥, + aay, + XD azy, alq 3)l(q )A3y0
p,'(x) = 0.2588 + q-0.0832 + %(—0.0026) A IC 13)|(q ~2) (~0.0006)
h=5 q-= X — X, :18_15:0.6
h 5
p,'(x) = 0.2588 + 0.6 - 0.0832 + 0.6 ';0'4) (-0.0026) + -5 (_0'343 19 _0.0006)

p,'(18) = 0.3090

X =53 (x se nalazi izmedu poslednja dva &vora naSe tablice => koristimo Il Njutnov int.polinom)

+1 +1)(g+2
0, (x) = ¥, + Ay, + q(q2I ) p2y . 9 3)l(q ) Ny,

p,"(x) = 0.8192+q-0.0532 + W(—O.OOW) Laa 13)|(q *2) (20.0003)

X — X 53-55
h=>a= hn: 5

p,"(x)=0.8192 -0.4-0.0532 + 0.6 ';0'4) (-0.0057) + 0.6- (‘0;) -(1.6) (-0.0003)

- -0.4

p,"(53) = 0.7986

X =12 (ekstrapolacija, koristimo | Njutnov int.polinom obzirom da je 12<15)
12-15
q = =

: 0.6  p,'(12)=...=0.2079




Ostalo je da ocenimo gresku:

| R;(x) |<

e A CERN CERICRE )

4
(0+24)-10™
|

x =18 = R,(18)< (0.6-0.4-1.4.2.4)=5.10"°

x =53 = R,(53)< (0.4.0.6-1.6-2.6)=8-10°

2+2%-10"
41
Kod ocene greske za x = 18 imamo izraz (0+2%)-10" koji se dobija na sledeéi nadin:

(0+2%)-10" = (A*y, + greSka pri izracunavanju kon.razlika)-(broj decimala)

GresSku ne proveravamo za ekstrapolaciju.
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ZADATAK 7: Integral verovatnoée f(x) =+2/ ﬂjox e V' /2dt
dat je slede¢om tabelom.

X 1.00 1.05 1.10 1.15 1.20 1.25
f(x) 0.68269 | 0.70628 | 0.72867 | 0.74986 | 0.76986 | 0.78870
IzraCunati f(1.235) i oceniti gresku reltata.
ReSenje:
Formiramo tablicu konacnih razlika za zadatu funkciju.
Tacka u kojoj se trazi priblizna vrednost
X Y Ay A’y Ay integrala verovatnoce pripada intervalu
100 | 068269 koji je odreden sa poslednja dva ¢vora u tabeli.
0.02359 Koristimo Il Njutnov interpolacioni polinom.
1.05 | 0.70628 -0.00121 Kako je x = 1.235 uzecemo da je x, =1.25
0.02239 0.00001 Korak h = 0.05.
- +1
110 | 072867 o 0.00120 o p."(x) = y. + Ay + Q(CIZ! ) \2 .
115 | 074986 -0.00118 L aar) (? +(n-1)) A"y,
0.02000 0.00002 0."(1.235) = 0?7'8317
1.20 | 0.76986 -0.00117
0.01884 A%y
125 | 0.78870 Ry(1.235) < 4 la(a+1)..(q+3)|

R,(1.235) ~ 1.6 -107

18



GAUSOV INTERPOLACIONI POLINOM

Neka je funkcija y = f(x) zadata vrednostima y. = f(x,) U 2n+1 jednako razmaknutim ¢vorovima

Xor Xyqs Xopen:X

Problem: Naéi polinom p(x) spena najvise 2n takav da je Pn(X) =Y, 1=0,£1,£2,...,%n
P(X) =3, +a,(X — X;) + 3,(X = X, )(X = X;) + (X = X ;) (X = X ) (X = %) +...
Font gy, (X=X, )X =X 5)0 (X=X (X=X ) (X = X )eun (X=X, ;) +
+a, (X=X, ) (X=X, 5)e e (X=X )X =X ) (X = %X;)uen (X = X,,)

Trazimo koeficijente a koje odredujemo iz uslova da je p(x;) = f(x;)

AL Ay,
X = X, p(x,) = &, a, = f(X,) TR TS A
X = X, p(X,) = a, + a, (X, — X,) = a =Ay,/(1'h) Ay
X=X, p(X,)=a,+a(X, —X,)+a(xX,—%)(x -%,) a =A%,/(2'h?) "t (2n-1)th>?
X — X, a, = ATy,
Uvodimo oznaku:9 = h i vraéamo u pocetni polinom, dobi¢emo: " (2n)!n*"
-1 -1)(g+1
p(x, + hq) = v, + gAY, +q(q2| ) a2y 9 3)I(q DNy 4.
L alg- 1)(q4+I D@=2) sy, 9@=1(@+ ls)l(q —20A+2) sy o
Laa=-1@+1).(a=n-1)@+=-1)@=n) son,

(2n)!
| GAUSOV INTERPOLACIONI POLINOM
-ovim polinomom se tacnost prebacuje malo unapred i nazivamo ga interpolacionim polinomom za
Interpolaciju unapred.
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Ako polinom p(x) trazimo u slede¢em obliku:
P(X) =8y + &, (X = %) + 8, (X = X )(X = Xp) + a5 (X = X )(X = X ) (X = X;) +...
Fontay, (X=X, )X =X 5)0 (X=X )X =X )(X = X )eoun (X = X, ;) +
8, (X = X ) (X = X ) (X = X)X = X)X = %) (X = X, )
Analogno prethodnom postupku, dobijamo polinom

p(xo n hq) _ yo n quil n wAzyl n Q(q - ]:-3)|(q + 1) A3y72 +
+q(q—1)(q4+!-1)(q+2)A4y2+q(q—l)(q+153!(q—2)(q+2)A5y2+___+
L a@-1(@+1)..(q+(n-1))(q-(n-1)(Q+N) \any,
(2n)! :

I GAUSOV INTERPOLACIONI POLINOM
Drugi Gausov interpolacioni polinom se jo$ naziva interpolacionom polinomom za interpolaciju unazad i
on vraca vrednost funkcije koja je malo manja od stvarne vrednosti.

GRESKA

Ron(3) = 10X) = P20 (%) = 5027,

I, ., (X) = (X = X )(X =X ) )(X = X)X = x_)(X = X,)

1_IZn-¢-1(X)

20



STIRLINGOVA INTERPOLACIONA FORMULA

Ako uzmemo aritmeticke sredine | i Il Gausove interpolacione formule, dobi¢emo Stirlingovu interpolacionu
formulu:
2 3 3 2
p(x) =y, +q Y1t O po  AA-D@+DAY, Ay, a@-D@+l) .,
2 2 3! 2 41
LA@-1)(@+1)(@-2)(a+2) Ay ; + Ay,
5! 2
,A@-1@+D...(a-(n-1))a+(n-1) A"y, + Ay oy
(2n -1)! 2
L a@-1)@+1)...(q-(n-D) g +(n-1)) ..
Yon
(2n)!

GRESKA:

h2n+1f (2n+1)(§)

R,(X) = 2n+1)! a(@-1)(g+1)...(g-n)(g+n),x e[x ., X,]
R,(x)= A yz-("z-;ﬁ; Yoo (g - 1)(q + 1)...(q - n)(q + n)

21



BESELOVA INTERPOLACIONA FORMULA

Beselovu interpolacionu formulu dobijamo pomocéu Il Gausove interpolacione formule.

Neka je fukcija y = f(x) zadata vrednostima ¥, = f(X;) za i =0,+1,42,...,+n,n +1sa 2n+2 ekvidistanta
Cvora. Iz Il Gausove interpolacione formule, uzimajuci X,, Y, i X;,¥; za pocCetne vrednosti.

Njihova aritmetiCka sredina daje Beselovu interpolacionu formulu:

1
q(q _ 1) A2y71 + Azyo N q(q - 5)(q - 1)

P(x) = % +(q —%)Ay0 S Y 30 Ny +
1
La@-1@+1)(@-2) Ay, +aYy, (@->)a@-1)(q+1)...(q-(n-1)(a+(n-1))a-n) paniy
41 2 (2n +1)! "

GRESKA:
2n+2¢ (2n+2)
RO = = T ) g - 1)(q + 1)-..(a - n)(G + N)(G - N + 1), X € [x.,, X, ,]
(2n + 2)!
R, (x) = 2 yz-("z-;ﬁ; Yon g(q - 1)(q + 1)...(q - n)(g + n)(g - n - 1)

Ako je | q < 0.25 koristimo Stirlingovu interpolacionu formulu, dok za 0.25 < q < 0.75 koristimo Beselovu
Interpolacionu formulu.
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e
ZADATAK 8: Na segmentu [0, 1] sa korakom h = 0.1 tabelirati funkcijuf(x) ~ Cos x

X

a zatim priblizno
izraCunati vrednosti funkcije u tackama 0.585 i 0.715 Beselov i Stirlingov int polinom.

Napomena:

Racunati sa 4 decimale i izraCunati tablicu

konacnih razlika zaklju¢no sa 4. redom.

ReSenje:

Formiramo tablicu konacnih razlika za zadatu funkciju.

X =0.585
_0.585-0.6

0.1

=-0.15

x =0.715
_ 0.715-0.7

0.1

=0.15

Kako je u oba slu€aja |q| = 0.15
Koristicemo Stirlingovu interpolacionu
formulu.

x| Ay | A’y Ny | Ay
1.0000

0.1107

0.1 1.1107 0.0248
0.1355 0.0064

0.2 1.2462 0.0312 0.0024
0.1667 0.0088

0.3 1.4130 0.0400 0.0035
0.2067 0.0123

0.4 1.6197 0.0523 0.0054
0.2590 0.0177

0.5 1.8787 0.0700 0.0085
0.3290 0.0262

0.6 2.2077 0.0961 0.0140
0.4252 0.0402

0.7 2.6329 0.1363 0.0245
0.5615 0.0647

0.8 3.1944 0.2010 0.0461
0.7625 0.1108

0.9 3.9568 0.3118
1.0742

1.0 5.0310

N

w



Stirlingova formula je oblika:

Y. +AY , o

~ A 2 a(@-1)(q+1) Ay, + Ay,  g’(q-1)(q+1) ,,
P(X) = Yo +a——> 3 AVt 3] 2 " 21 AY
p(x) = 2.2077 + 0.4252 ; 0.3290 .15y + 0'029|61 (-0.15)% +
, 0.0401+0.0262 (-0.15)(-0.15 - 1)(-0.15 + 1)
2 31
= 2.1529

Gre8ka interpolacije je:

Ry(X) < h4'\f“ la(a-1)(g+1)(a+2) I~ A43!/ la(a-1)(g+1)(q+2)]|
Ry(x) < 0'04612+40'0245 | (~0.15)(~0.15 — 1)(~0.15 + 1)(~0.15 + 2) |

R,(x) <0.522-10°

Tacna vrednost funkcije u tacki 0.575 je 2.1530

x =0.715 za domadi.
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Zadaci za vezbu:

xInx
* Funckiju f(x) = 1+ x2 tabelirati na intervalu [1.55, 2.3] sa korakom h=0.1 na 4 decimale.

Koristec¢i konacne rezlike zakljuéno Cetvrtoh reda priblizno izraCunati f(1.55) i proceniti gresku.

* Na intervalu [10, 15] tabelirati funkciju f(x) = Inx tako da tablica dozvoljava kvadratnu interpolaciju
sa greSkom ne vecom od 2-10™* jizra¢unati In10.8 i In14.1 i proceniti gresku.
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